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CUESTIONES TEORICAS (1 punto cada cuestion)

1. Sean Ay B dos sucesos tales que ANB = ¢. Dar una condiciéon necesaria y suficiente

para que Ay B sean independientes.

2. Se supone que la rentabilidad de un producto ofrecido por una entadad bancaria es una

variable aleatoria que tiene como funcién de densidad:

2 )
F(x) = k(x*-1) si0<x<2
0 en otro caso

Hallar el valor de k para que f(x) sea funcién de densidad

4 EJERCICIOS (2 puntos cada ejercicio)

1. Sean los sucesos Ay B tales que P(A)=1/4, P(B/A)=1/2 y P(A/B)=1/4.
Demostrar si son ciertas o falsas las siguientes relaciones:

a) Ay B son independientes

b) P(A/B) +P(A/B)=1

2. Una variable aleatoria continua X tiene por funcién de distribucion:

0 x<1
F(xX)=9x-1 1<x<2
1 X>2

a) Calcular la funcién de densidad o funcion de cuantia

b) Calcular la media, mediana y coeficiente de variacion

3. Un banco recibe un promedio de 6 cheques falsos al dia, suponiendo que el nimero
de cheques falsos sigue una distribucion de Poisson. Se pide:

a) Probabilidad de que se reciban cuatro cheques falsos en un dia

b) Probabilidad de que se reciban mas de 30 cheques falsos en una semana
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4 EJERCICIOS (2 puntos cada ejercicio)

4. Para analizar el peso promedio de nifios y nifias, siguiendo ambos pesos una
distribucion normal, se utiliza una muestra aleatoria de 20 nifios y 25 nifias. El promedio
de los pesos de los nifios es 45 kg. con una desviacion tipica de 6,4 kg., mientras que el
~ promedio del peso de las nifias es 38 kg. y una desviacion tipica de 5,6 kg.
¢, Cual es la probabilidad de que en la muestra el peso promedio de los nifios sea al

menos 10 kg.

mayor que el de las nifas?.

Distribucion normal N(0, 1)
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CUESTIONES TEORICAS (1 punto cada cuestion)

1. Sean Ay B dos sucesos tales que AnB =¢. Dar una condicion necesaria y suficiente
para que Ay B sean independientes.

Respuesta.- A y B son independientes < P(A).P(B)=P(AnB)=P(¢)=0
Conloque P(A)=0 6 P(B)=0

2. Se supone que la rentabilidad de un producto ofrecido por una entidad bancaria es una
variable aleatoria que tiene como funcién de densidad: ‘

2 _ -
f(X)zjk(x 1) si0<x<2
| o en otro caso
Hallar el valor de k para que f(x) sea funcién de densidad

Respuesta.- El ejercicio carece de sentido, f(x) no puede ser funcion de densidad para
ningun valor de k:

k<0 f(x)<0 en elintervalo [1, 2)
k=0 f(x)=0 VxeR
k>0 f(x)<0 en elintervalo [0, 1)

Una funcién de densidad f(x) es una funcion real no negativa.
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EJERCICIOS (2 puntos cada ejercicio)

1. Sean los sucesos Ay B talesque P(A)=1/4 , P(B/A)=1/2 y P(A/B)=1/4.
Demostrar si son ciertas o falsas las siguientes relaciones:

a) Ay B son independientes
b) P(A/B)+P(A/B)=1
Solucion:

a) Si Ay B son independientes = P(ANB)=P(A).P(B)

P(B/A)Z%:P(EXA):P(?/(;A) "~ P(BmA):% 1 18 1
1 P/(\ )B 1 > ZP(B) S = PB)-155
p(A/B)=1-PACB) \  panB)=t pE)
4 P@B) 4
1 1 1 . .
3" P(ANB)=P(A).P(B) = 1532 Ay B son independientes.

b) Si Ay B sonindependientes » A y B son independientes

PR /By < PANE) _ P(A). PB) B

PB)  p@)

Si se verifica P(A /B) + P(/—\/§)=%+§—=1

.M-\
-Moo

2. Una variable aleatoria continua X tiene por funcién de distribucion:

0 x<1
F(x)=<x-1 1<x<2
1 X>2

b) Calcular la funcién de densidad o funcién de cuantia
c) Calcular la media, mediana y coeficiente de variacion
Solucioén:

a) La funcion de densidad o funcion de cuantia es la derivada de la funcién de
distribucién en los puntos donde exista la derivada, entonces:
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{F 0 x<1 g
S X
i) =X 11 1<x<2 >y f(X) =+ <
dx 0 enotrocaso
0 x2>2 ‘~
572
b) Media: a, =p, =E(X) = rxf(x)dx = fxdx J_)_(_] = 1 ----3::1,5
Jo 2 | 2 2

 La Mediana de una distribucion es el valor que deja el 50% de la distribucion a la
derecha y el otro 50% a la izquierda, por lo que: |

(FM,)=05 = M,-1=05 = M, =15
| _

lf‘f(x)zo,S — Fﬂbdx:0,5 :[x]:“’* =05 = M -1=05 = M =19
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» Coeficiente de variacion: CV, = Ox
Hx
-
oty = E(X?) = _Exzf(X)dx= fxzdx X[ _8 1.7
13 3 3 3
7 (3Y 7 9 1 [
ol =a,—af= R =.1—=029
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3. Un banco recibe un promedio de 6 cheques falsos al dia, suponiendo que el niumero
de cheques falsos sigue una distribucién de Poisson. Se pide:

b) Probabilidad de que se reciban cuatro cheques falsos en un dia
c) Probabilidad de que se reciban mas de 30 cheques falsos en una semana
Solucion:

a) Sea la vanable X = "cheques falsos al dia", donde X ~ P(A = 6)
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4

P(X = 4) = -Z'-.e-ﬁ - 0,1338

b) Sea Y ="cheques falsos en una semana”, Y ~P(n.A=7.6 =42)

Al ser A =42 > 10, se aproxima a una distribucion normal N[42,J 42}

Y—-42 30-42
PlY > 30 =P[ e = | =P -1,85|=P 185]=1-P|z>185}|=0,9678

4. Para analizar el peso promedio de nifios y ninas, siguiendo ambos pesos una
distribucion normal, se utiliza una muestra aleatoria de 20 nifios y 25 nifias. El promedio
de los pesos de los nifios es 45 kg. con una desviacion tipica de 6,4 kg., mientras que el
promedio del peso de las ninas es 38 kg. y una desviacion tipica de 5,6 kg. ;Cual es la

probabilidad de que en la muestra el peso promedio de los nifios sea al menos 10 kg.
mayor que el de las nifias?.

Solucion:

Sean las variables aleatorias X = "peso de los nifos" e Y="peso de las nifas",
X~N(u,,0,) € Y~N(p, o, ), independientes entre si. '

En las muestras respectivas:

_ : T ( |
XmN(px, Ox =N 45,-—93-4-—J e y~N T Oy ]EN(BB, 5—"6—-—}.

| o /642 562
La variable € =X -y ~N| 45-38 — =N(7, 182
e Yy [ 20 25 ( )

|:>(gz10)=|-"-’[§“7;'_-1—0‘7

_P(z>1648) =
182 = 182 ] b il



http://www.estadistica.net/



